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1 Questions de cours

Énoncer et démontrer le théroème de convergence sur les séries et les équivalences.

2 Exercices

1. Déterminer la nature de la série de teme général : un =
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)1+ 1
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2. En utilisant la valeur de
+∞

∑
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, calculer

+∞

∑
n=0

n+1
n!

et
+∞

∑
n=0

n2 −2
n!

3. Pour tout n ∈ N, on pose

un =
(2n)!
(2nn!)2

(a) Déterminer un équivalent de ln(un+1)− ln(un). En déduire que un → 0.

(b) Montrer que nun →+∞. En déduire la nature de la série ∑un.

(c) On pose vn =
vn

n+1
. En observant et en sommant le égalités (2k+ 4)vk+1 = (2k+ 1)vk calculer Tn =

n
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fonction de n et vn+1. En déduire
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n=0

un

n+1

4. Soit a ∈]0,1[. Détermner la nature de la série ∑
n⩾0

a
√

n.

5. (bonus) On note an le nombre de chiffres dans l’écriture décimale de l’entier n ⩾ 1. Pour quelles valeurs de x ∈ R
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